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1.)

Najdéte limitu posloupnosti, vie fadné zduvodnéte.
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2.)
Najdéte limitu posloupnosti {a,} -, kde
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3.)

Najdéte limsup,, , ., liminf, ,., a v8echny hromadné body posloupnosti {a,}. -, kde

a, = ncos(%)



Matematicka analyza I Domaéci tkol 8

1.)
Najdéte limitu posloupnosti, vie fadné zduvodnéte.
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Regent: Zkusme se podivat na limitu funkce
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Podle Heineho véty nyni plyne, Ze limita funkce je silnéj$i pojem nez limita posloupnosti,
tedy plati, ze limita nasi posloupnosti je nutné rovna limité funkce spojité proménné.
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2.)
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Najdéte limitu posloupnosti {a,} -, kde
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Regent: Viimneme si, ze jde o teleskopickou posloupnost. Rozepisme si jeden ¢len a,
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Vidime, ze prostiedni cinitel se kompletné vykratil s ¢astmi jeho sousednich ciniteli. To
plati pro vSechny "prostiedni"¢initele, pouze ti krajni se zkrati jen ¢astecné.
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3.)

Najdéte limsup,, .., liminf, .., a vSechny hromadné body posloupnosti {a,} -, kde

n=1"°

a, = ncos(%n )

Regent: K analyze posloupnosti vyuZijeme periodicitu funkce cos(x). Diky ni miize exponent,
nabyvat pouze 3 ruznych hodnot a to podle zbytku ptidéleni ¢isla n ¢tyfmi.
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n =4k + 3 = cos| 4k— + ) 0

Vidime, Ze nasi posloupnost muzeme rozdélit na 3 podposloupnosti:
e posloupnost b, = n pro n délitelné 4
e posloupnost ¢, = 0 pro n liché
e posloupnost d,, = % pro n sudé ale nedélitelné 4

Najdéme nejprve limsup. Vzpomenme na definici

lim sup = khm sup {an}oo, > klim sup {b,} -, = +00
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Podobné pro liminf:

liminf = li f{a,} 2, < lim inf{d,} >~ =
bl = g il {enkm, = [ o {dhfoy =0
Hromadné body jsou pravé limity nasich tif podposloupnosti b, — o0, ¢,, — 1 a d,, — 0. Je
ziejmé, ze zadny jiny hromadny bod neni.
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