Matematicka analyza 11 Domaéci tkol 5

Domaci tikol 5

Termin odevzdani: 9. 4. 2025 do cviceni

1.)
Rozhodnéte zda konverguje rfada
; m?+n+1)2

Reseni: Vyuzijeme limitniho odmocninového kritéria. Spocteme piislusnou limitu, pokud
bude mensi nez 1, znamené to, Ze fada konverguje.
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Rada skutetné konverguje.
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2.)

Vysetiete konvergenci fady

> (57 nsm)

v zéavislosti na parametru p € R. (Pro ucely tkolu sta¢i jit maximalné po Raabeho kriterium)

Resent: Utiime nejprve pozorovani, ze pro p < 0 urcité nebudeme konvergovat, protoze
nesplnime nutnou podminku konvergence. Dale zkusme zjistit, co nam d& za informaci
podilové kritérium. Jde o fadu s ¢leny ve formé s dlouhymi souciny - podilové kritérium je
tedy idealni volba. Zaroven spocteny podil muzeme pripadné pouzit i v dalSich kriteriich.
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Spoc¢teme nyni limitu tohoto vyrazu, vyuzijeme vétu o limité sloZené funkce a faktu, ze xP

je spojita v 1.
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Limita ndm vysla 1 pro vSechna p > 0, tudiZz o konvergenci nemiizeme fict vibec nic.
Musime pristoupit k silnéjSim nastrojum jako je Raabeho kriterium.
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Podle Raabeho muzeme ¢ist, Zze pokud bude
e p< %, fada diverguje
e p> %, fada konverguje

Pro p = 5 musime udélat extra analyzu (nepovinnou v tkolu). PouZijeme Gaussovo krite-

rium. PrepiSme dany podil do tvaru
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Podivame se na chovani ¢itatele v nekonecnu.
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coz je podle nasi predchozi analyzy omezeny vyraz pro n — oc. Rada tedy diverguje i pro
=
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